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1. Demostrar que existe una única función holomorfa f : D(0, 1)→ C verificando

• f(0) = 0,
• f(z) = z + f(z2), ∀z ∈ D(0, 1).

Demostrar que f(1/10) ∈ R\Q. De forma más general, demostrar que f(1/n)) ∈
R \Q para cualquier número natural n > 1.

2. ¿Para qué valores a ≥ 0 se verifica la siguiente propiedad?:

Si Ω es un abierto conexo acotado no vaćıo y f : Ω→ C es una función continua
en Ω y holomorfa en Ω verificando minz∈Ω |f(z)| = a entonces podemos deducir que
minz∈∂Ω |f(z)| = a.

3. Sea k ∈ N y f una función entera verificando

lim
z→∞

f(z)

zk
= 0.

Demostrar que f es un polinomio de grado menor estricto que k.

4. Sea 0 < α < 2, α 6= 1. Calcular, integrando una conveniente función compleja
a lo largo de la poligonal cerrada de vértices −R,R,R + 2πi,−R + 2πi,−R,∫ +∞

−∞

eαx

(ex + 1)2
dx
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